IntegreSanas METODES

ju-dv=u-v-jv-du

I. Parciala integresana:

kur a) u=P, (X), ja IPn(X)~ fiess - OX, kur P, (X) ir n-tas kartas polinoms;

tiesa
b) u= finversaﬂ ja I finversa ’ ftiesra ’ dX .

II. Tresa veida elementardala:

I Mx+N (1): x>+ px+q=(x+a)*+b, a,b=const
—uX
x> +px+q

) (2):subst. [x+a=t ]
II1. Dalveida racionala funkcija:
J. P, (x) e { Ja n > m, => neista dala, => dala polinomus,
Q,,(x) Ja n <m, =>Tsta dala, => shéma:
(1) Sadala saucgju reizinatajos;

(2) Sadala dalu elementardalas ar nenoteiktiem koeficientiem:

1 N A
(x+a)---  xz*a’
1 N Ax+B
(x> + px+Q)--- X2+ px+q’
1 A B C w
— > + -+ st ——,
(xxa)"--- Xxta (xxa)® (xza) (xxa)

(3) Aprekina koeficientus.
IV. Trigonometriskas izteiksmes (n,m=1,2,3,...):
1.) tikai para pakapes, t.i., Isinznxcoszmxdx, Jsinz"x dx, j cos™™x dx :
cos® X =L (1+ cos2Xx) sin2X = 2sin X cos X
l:sin2 X =1(1-cos2x) } o LOSZX = cos” X —sin’ x}
2.) vismaz viena nepara pakape, t.i.,
.[sin "x-cos’™'xdx, Isin“”x-cos "xdx, Isin“”x dx, .[coszm“x dx:

cos®™! xdx = cos®™ X - cos xdx cos’ x =1—sin® x
un
sin®™! x dx = sin®" X - sin Xxdx

sin® X =1—cos” X

3) I sinax cosbx dx, I sinaxsinbx dx , J. cosax cosbx dx :

cosax-cosbx = 4[cos(a +b)x +cos(a—b)x]
sinax -sinbx = 4[cos(a —b)x —cos(a +b)x]
sinax - cosbx = 1 [sin(a + b)x + sin(a — b)x]

4.) .[ R(sinx, cosx) dx => Universala subst. [t = tgg] , = X =2arctgt.

_l-tg?y 1-t
1+tg’% 1+t

2tgy 2t
2

= ~, COSX
I+tg” 5 1+t

5.) IR(tgx,ctgx, {sinx, cosx}) dx \

Subst. [t =tgx ], => x =arctgt
jR(sinZ”x, cos’"x, sinx - cosx) dx

sin X tgX ¢ 2 1
= = 1+tg"x= , ctgX=——
\/14—tg2 X \/1-1—'[2 un 8 cos” X 8 tg X
1 1 COS X
COS X = = th: R =—
Jl+tg@x A1+t oS X sin X

V. Iracionalas izteiksmes:

1. jR(x,\“/ax+b)dx => Subst. [ax+b=t" ]

2.) '[R(x,\“/ax+b,'“\/ax+b)dx => [ax +b:tp}, kur p/n, p/m - veseli sk.

3.) .[R(x,\/xz -a’)dx => Subst. |:X :?ast} un cos’ X+sin’x=1;

4.) IR(x,\/az-xz)dx —> Subst. [x =asint]

un cos’ X +sin*x=1;

5. IR(x,\/x2+a2)dx => Subst. [x=atgt]  un 14tg’x=

5
cos” X

6.) IR (X,4/x> +px+q)dx => péc shémas 3.veida elementardalam;

7.) JL
quxz +px+q

=> Subst. [E:t}
X




